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a 气儿 月- 1 少 !

(
, : 十 1 ) !{:

f
(刀 十 ”

( X , (“

一
’

” + ’
d
x

而

了(。) 一 了(。 ) + 工了
(, ·)

(

。
) (。一 反

)
·

+

岩{:
f(·‘ ”

( X , (“

一
’
”

d
X

于是

1一+R
n
一 厂f(

二 ) d 二 一 「一牛
万
f(

口
) +

-

J
a

匕刀 州卜 1 超

f (占,

]

(“

一
,

(
, , 十 l) !{ {

、
(
一(

了 , 「(“一
,
· ‘ ’

一 (占
一

, (“

一
,

”

〕dX

显然

(b 一 二 )
”+ ‘

一 (b 一 a ) (b 一 , )
”

<
O (

a

<

x

<
b )

于是由积分第一中值定理
,

存在 (a
,

b) 内的数 宁
,

使

R fl
(n + l) !

,
(

一(:){{
仁(。一

)月
一
(“
一

, (“

一
,

”

〕dX

(n + 1)( , ,
+ 2 ) !

f

‘” + ”
(右) (b 一 a )

。 + 2

3 举 例

把 巨
,

月 等分成 m 个区间

仁x
。 ,

x
l

〕
,

〔x
l,

x
Z

〕
,

…
,

[

x
m 一 , ,

x
m

」 (xo = a
,

x
m

= b )
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记

f (x
;
) ~ y

;,
尹2k) 二土二

土 。

艺
y 于璐

在每个区间上分别使用定理 2 ,

有近似公式

户二 , 、 」 .

b 一 。 ,
y
。

+
y
。 .

绍IJ气x 少u J 一

—
气

—
州卜 户

,

V

,

夕
J
。

m 乙 洲
-

k
22走一 ’

( Z k + l ) !

,

b 一 a 。 ‘ , ,

仁

—
)“ ‘丁 ’

买职{ (2)�艺间�艺�

}Rnl求
…一典一一

二
一

才
’

( 艺n 十 1少!m
‘”

r ) l a X

a 毛 二 毛 b
}f

‘2 ” ,
(
二 ) } ( b 一

a )
Zn+ ’

例 1

在(2)

计算斗生{
’。一

誓d
二

了2 汀J “

中分别令
n 一 1

,

2

,

得近似公式
:

I f, _
止

, _

1 「1
, .

一一二二二 ! e Z Q x 七 一二二二, - } 二了 气l 十 e
了2汀J

o
了2汀m L 乙

告) + 艺
。一

拣
, ’

( 3 )

}
R

,

l 镇
12 丫厄牙m

Z

1 户
_
兰

,

一

又获{
。e ’“x

=

丫厄牙m

1 , ‘ _

下万 气1 十 e
乙

告) + 习
‘一

拣
)’

l 侣 厂
,

2 1 + 1

、 , ,

1

_
:

(

二
、2

—
二, 丁一一又 厂

,

} 气

—
少

一

— 1 }e 艺 Z 阴

1 艺m
“

忿 匕 艺m J
( 4 )

}R
:
} 镇

160 了豆元m
‘

按近似公式 (3 ) (4) 计算得表

表 l 一
奥

二

厂
。一

勃
二 的近似值

了2 二 J 。

近似公式 (3)

近似公式 (4)

0
.
32士3 X 10一 2 0

.
3 3 6 士8 只 1 0 一

3
0
.

3 3 9 士4 X 1 0 一
3

0
.

3 4 2 士2 义 10 一 3
0
.

3 4 1 4 士 Z X 1 0 一
月

0

.

3 4 1 3 6 士 3 又 1 0 一
5

显然 (4) 优于 (3)
.

_ . _ 、 ,

一 户 d x
牧U 艺 甘异 l

—
Jo了 1 + x 4

f (x ) -

(b > O )

1

丫1 + x
‘

f’ (0 ) = f’’(0) = 尹(0) = O

在定理 4 中分别令
n - ,

2

,

3

,
4

,

得近似公式

丫1 + 分
{
‘

一卫兰一
Jo /1 习一 , 4

,

1

.

1

~

气兀万 十 一一一丁二二二二二二 )口
乙 2 / l + b

刁
( 5 )

,“
1
’镇

品
X6(b6+b, ) b

3

{

‘

一鱼二
-

JO /1 一卜 , 4了1 + x
‘

,

2

二三 又下万 十J 了l + b
4

—
)b (6)
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,R
Z
, 簇

击
、 1 2 ( 2“

9
+ 70 5 + 。)。

4

卫,兴示
去 (

补而孚干示
)“

‘R
3
, 镇 了六)

只 1 2 ( 1 0占
12
+ 8 10 8 + 4 8 0 4 + 1 )。

5

卫拼羚
一 (

朴开笋而
)“

( 7 )

(8 )

iR
;
}
,

镇
1

5 又 6 !
又 3 6 0 (Z b

‘5
+ 3 1 b

, ’
+ 4 4 b

,
+ 7 b

3
) b

6

按近似公式(5)(6)(7) (8 )计算得表 2
.

一
_

户 d了 ~ , 、 .

_

视 2 } 一一二二二二二二 的红似值J 。 了l + x
‘

b 0

.

1 0

.

3 0
.
5

近似公式 (5 ) 0
.
099998士 s x l o 一 “

0

.

2 9 9 士 1只 10 一 3
0
.
4 9 士 Z K lo 一 2

近似公式(6 ) 0
.
099998士 2 只 1 0 一 “

0

.

2 9 9 6 士4 只 10 一 礴
0

.

4 9 5 士s x lo 一
3

近似 公式(7) 0
.
0999988士 3 x l o 一 ’

0

.

2 9 9 7 0 士 8 只 20 一
5

0
.
4 9 6 士3 x zo 一 3

近似 公式(8) 0
.
099999士 7火 1 0 一 ’0

0

.

2 9 9 7 6 士 1 x 10 一 5 0
.
4 9 7 士 2火 10 一 3

当 b 较小时
,

显然 (6) (7 )(8 )优于 (5 )
.
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